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[d’ Exercice 1}

Soit f(r) = V1 + 1.

1.

o

2 3 1 ;
Montrer que f est dérivable sur [ 25 | puis caleuler f'(x). .................
1 , 1
Montrer que si r € alors -—-6. < fi(r) < 5r eeeeeeeeeeeeeneeeiiiaaa,

1 1
Montrer que si r € [ ] alors ——61 f(x) - f(0) < P S PP
o awa . —_— ]
En déduire que si 0: =lalors —=r+1<yl+r<=-r+1. ...
2 v6 2

Enoncé le théoreme utilisé a la question 3). ... oLl

[D' Exercice 2}

.............

( 03 points '

Partie A :

Dans chacun des cas suivants déterminer une primotive de la fonction f sur X.

1. f(z) = 52(522 - 7). 1. f(x) = 3sin(3r - 2).
2. /0= 57 2316;::— 1) 5. f(r) = 2cosrsin'r.
2rf + 1
o= II% 6. f(r) =u~m(3:2-§).
Partic B i | ..o

2 . ) .
On donne la fonction f : r — = cos? (g) sin?(3x) + (sin 2r)? (cos 1)

1. Linéariser u(r) = cos? (;I)-) sin? (3r) et v(r) = (sin2r)? (cosr) ...,

2. a) En déduire l'ensemble des primitives de f sur R,

\;

b) Déterminer la primitive F de f qui s‘annuleen 0. ... ... oL

..............

( 05 points l
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[ﬂ Probléme) Jk 12 points |

Partie A :

Soit g la fonction défime sur | — <3 =11 + x| par 2 g(r) =2 - r3yr? - L.
L Vérifierque : 2% —r' = = (22 = 2) (2  + 12 4 2). .. 0, 25pt
(2- (' + 12+ 2)

2. Montrer que g(r) = e~ o e e . 0, 25p
3. Etudier le signe de la fonction g sur | — ;=1 +x|. oo 0,5p
Partie B :
On consideére la fonction numérique f définie sur [-1: 1] par : f(x) = -;—/;2:;—; -1
1. Caleuler f'(x) pour tout € [—1; 1] ..o i 0,5pt
2. Donner le tableau de variationde f sur [=1;1). oo 0,5pt
3. Montrer que : Vr e [—-1;1)0 f(2) SO, L 0, 25pt
Partie C :
;,(,)22‘H—l_,+| st re]-x;-1|U|; + x|
Soit & la fonction définie sur R par :
hr)=-r+2yr7+3 s re|-1;1]
Soit (%)) sa courbe représentative dans un repére orthonormé (0; 7; 7).
1. Etudier v continuité de hoen —=let 1. Lo o 0,5pt +0,5p
2. Montrer que sur | — x; =1{U]1; + x|, le point 7(0; 1) st un centre de symétrie a (4,). . 0,25¢
3. a) Vérifier que :!i.'llr. h(r) = —x. puis montrer que la droite (&) d'équation y = —r + 3 est une
asymptote oblique a (€)) au voisinage de 4. ... e 0,75p
b) En déduire par svmétrie que la droite (Az) d'équation y = —r — 1 est une asymptote oblique a
(%h) au voisinage de — 0. i 0,25pt
4. Etudier la dérivabilité de h en -1 et en 1 et interpréter géométriquement les résultats(préciser les
équations des demi-tangentes). ... ... 2pts
5. En déduire I'ensemble de dérivabilité de h. ... ..o L 0, 25pt
6. (a) Pour tout r €] - x; =1{u]1; + x|, calculer A’(x) puis en déduire son signe.  .......... 0, 75p
(b) Pour tout r € [-1; 1], calculer h'(x) puis en déduire son signe . ... 0,5p
7. Dresser le tableau de variation de hsar R, oo o 0, 75p

8. Montrer qu'il existe un unique réel a € [v2: + [ telque h(a) = 0t que2 < a < 3. 0,5pt +0,25pt
9. Tracer (63), la droite (Q;) et la droite (A;) dans le repire orthonormé (0; 7 ; 7). ... 0,75p
Partie D :

Soit k la restriction de h & Vintervale [v2; + x|.

1. Montrer que & admet une fonction réciproque k="' définie sur un intervalle J a déterminer.  0,5pt

2. Donner 'ensemble de déribilité de A=t 0, 25pt
3. Caleuler (A1) (0) en fonction de Q. .o 0,5pt

4. Tracer (%6;-1) la courbe de k7! dans le repere (O T 7) ................................ 0, 5pt
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