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* Dérivabilite en un point x,

* Une fonction f est dérivable en un réel x0 sssi

° limf(x)_f(xo) — fl(xo) = R

X—X, X=X,

* La tangente a Cf au point x0 a comme équation:
* T: y=Ff"(xg)(x-X,)+f(x,)



Enoncé: soit une fonction f A
continue et dérivable sur un

intervalle [a;b] avec a<b tel que
f(a)=f(b). Il existe alors c € ]a;b|

tel que f’(c)=0 Ao
Interprétation graphique: la

tangente a Cf au point c est

paralléle a I'axe des abscisses




2) THEOLEME DES
| ACCLROISSEMENTS FINIS

Enoncé: soit une fonction f A
continue et dérivable sur [a;b]

avec a<b et f(a)#f(b); il
existe c €]a;b[ tel que
f(b)_f )
b—a(a)=f (C) /
Interprétation graphique: Cf ~—</

admet en c une tangente
parallele a la droite (AB) de

f(b)_f(a) a c b

b—a

coefficient directeur



) THEOLEME DF I'INFCALITE DFS | |
| ACCROISSEMENTS FINIS

* Si en plus du TAF la dérivée de f est bornée c’est-a-dire m< f'(x) < M:

e mz B2 D < i 5 m(b - a) < f(b) — f(a) < M(b - a)

* NB: le TIAF est une conséquence directe du TAF

e Version du TIAF avec valeur absolue:
 Si |f'(X)|< M avec M> O alors |f(b) — f(a)| < M|b — a|



e Soit [a fonction f3 définie

par fx)=(x +3)

1. Montrer que pour tout

x€ [V3; +OO[
o< f'(x) < E
2. En déduire que :
V3 < f(x) < ;+ ?

1 3  x2%-3

1.t (X)__( ___E_szz 2x?
« x2—3 > 0pour x € [/3; +00][
« 2x2 > 0 pour x € [V3;+00[

« f'(x) =0 pourx € [V3; +00[
DHOEEEE

2x2

. OSf(x)SE

2_3_ ~
_%:x 3 S 3<Opourx€[\/_+(l)[

2x2 T o2x2 T

. \/§SxS+00;m=0etM=%

* D’apres le théoreme de I'inégalité des accroissements finis:
1
* 0(x=V3) < f(x) = f(V3) <5 (x = V3)

'f(\/§)— (\/_+ ) l \/___\/___\/_

¢ 0< f(x) — \/_Sz(x—\/_)

. \/§§f(x)sg+?
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