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Déf : primitive de f(x) = 1
𝑥𝑥
 noté lnx tel que lnx existe sssi x∊]0 ;+ꝏ[ 

• Conséquences  
- ln est continue et dérivable sur ]0 ;+ꝏ[ 
- ln’x = 1

𝑥𝑥
   

- ln est strictement croissante sur ]0 ;+ꝏ[ 
- ln1=0 
- ln d’un nombre négatif n’existe pas mais lnx peut être négatif  

�𝒔𝒔𝒔𝒔 𝟎𝟎 < 𝒙𝒙 ≤ 𝟏𝟏 → 𝒍𝒍𝒍𝒍𝒙𝒙 ≤ 𝟎𝟎
𝒔𝒔𝒔𝒔 𝒙𝒙 ≥ 𝟏𝟏 → 𝒍𝒍𝒍𝒍𝒙𝒙 ≥ 𝟎𝟎  

• Propriétés  
- ln(ab)= lna+lnb 
- ln(𝑎𝑎

𝑏𝑏
)= lna-lnb 

- ln(1
𝑎𝑎

)= -lna 
- ln(an)=nlna 
- lna=lnb : a=b 
- lna=b : a=eb 
- lna≥lnb : a≥b 

Nb : les propriétés sont utiles dans la résolution des équations et inéquations 
comportant ln  

• Limites  

𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝟎𝟎+

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒙𝒙= -ꝏ ; 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝟎𝟎+

𝒙𝒙𝒍𝒍𝒍𝒍𝒙𝒙= 0 ; 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝟎𝟎+

𝒙𝒙𝒂𝒂𝒍𝒍𝒍𝒍𝒙𝒙= 0 ; 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝟎𝟎

𝐥𝐥𝐥𝐥 (𝒙𝒙+𝟏𝟏)
𝒙𝒙

=  𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝟏𝟏

𝐥𝐥𝐥𝐥 𝒙𝒙
𝒙𝒙−𝟏𝟏

= 1 O 

    𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
+ꝏ

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒙𝒙=+ꝏ ; 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
+ꝏ

𝐥𝐥𝐥𝐥 𝒙𝒙
𝒙𝒙

=0 
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Nb : généralement  lim
0

ln (𝑘𝑘𝑥𝑥+1)
𝑥𝑥

= k (ce résultat peut être démontré grâce à un 

changement de variable)  

De même  lim
0

ln (𝑈𝑈+1)
𝑈𝑈

 = 1 a condition que U tende vers 0.       

• Dérivées  
- [ln(U)]’=𝑈𝑈′

𝑈𝑈
 (c’est aussi valable pour ln|U|) 

- [ln(𝑈𝑈
𝑉𝑉

)]′ = 𝑈𝑈′𝑉𝑉−𝑉𝑉′𝑈𝑈
𝑈𝑈𝑉𝑉

 

 

 


