


APPLICATION DU THEOREME :  INEGALITE DES ACCROISSEMENTS FINIS M. SYLLA 

 𝑬𝒙𝒆𝒓𝒄𝒊𝒄𝒆𝟏:  

𝑆𝑜𝑖𝑡 𝑔 𝑙𝑎 𝑓𝑜𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑑é𝑓𝑖𝑛𝑖𝑒 𝑝𝑎𝑟 ∶  

 𝑔(𝑥) = 𝑥3 + 3𝑥 − 3 

On suppo𝑠𝑒 𝑞𝑢𝑒 𝑙′é𝑞𝑢𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑔(𝑥) = 0 𝑎𝑑𝑚𝑒𝑡 𝑢𝑛𝑒 𝑢𝑛𝑖𝑞𝑢𝑒 𝑠𝑜𝑙𝑢𝑡𝑖𝑜𝑛 𝛼 𝑠𝑢𝑟 [2; 3]. 

𝑎)𝑀𝑜𝑛𝑡𝑟𝑒𝑟 𝑞𝑢𝑒 𝑥 𝜖 [2; 3]; |𝑔′(𝑥)| ≤ 24  

b) En déduire que |𝑔(𝑥) − 𝛼| ≤ 24|𝑥 − 𝛼| 

 𝑬𝒙𝒆𝒓𝒄𝒊𝒄𝒆𝟐:  

𝑆𝑜𝑖𝑡 ℎ 𝑙𝑎 𝑓𝑜𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑑é𝑓𝑖𝑛𝑖𝑒 𝑠𝑢𝑟 [0; 2]:  𝑓(𝑥) = √−𝑥2 + 4 

𝑂𝑛 𝑠𝑢𝑝𝑝𝑜𝑠𝑒 𝑙′é𝑞𝑢𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛 ℎ(𝑥) = 𝑥  𝑎𝑑𝑚𝑒𝑡 𝑢𝑛𝑒 𝑢𝑛𝑖𝑞𝑢𝑒 𝑠𝑜𝑙𝑢𝑡𝑖𝑜𝑛 ∝ 𝜖]1;
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 b) En déduire que ( )  −− xxf
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 𝑬𝒙𝒆𝒓𝒄𝒊𝒄𝒆𝟑:  

𝑆𝑜𝑖𝑡 ℎ 𝑙𝑎 𝑓𝑜𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑑é𝑓𝑖𝑛𝑖𝑒 𝑝𝑎𝑟 ∶  ℎ(𝑥) =
3

2
− √𝑥2 + 1 

𝑂𝑛 𝑠𝑢𝑝𝑝𝑜𝑠𝑒 𝑙′é𝑞𝑢𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛 ℎ(𝑥) = 𝑥  𝑎𝑑𝑚𝑒𝑡 𝑢𝑛𝑒 𝑢𝑛𝑖𝑞𝑢𝑒 𝑠𝑜𝑙𝑢𝑡𝑖𝑜𝑛 ∝ 𝜖]
1

4
;

1

2
[ . 

𝑎) 𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒𝑟 𝐷ℎ  

 b) Montrer que ∀ 𝑥 ∈ [
1

4
;

1

2
] |ℎ′(𝑥)| ≤

2

√17
 

 c) En déduire que |ℎ(𝑥) − 𝛼| ≤
2

√17
|𝑥 − 𝛼|. 

 𝑬𝒙𝒆𝒓𝒄𝒊𝒄𝒆𝟒:  

𝑂𝑛 𝑐𝑜𝑛𝑠𝑖𝑑é𝑟𝑒 𝑇 𝑙𝑎 𝑓𝑜𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑑é𝑓𝑖𝑛𝑖𝑒 𝑠𝑢𝑟 [√3; +∞[ 𝑝𝑎𝑟 ∶ 𝑇(𝑥) =
1

2
(𝑥 +

3

𝑥
 )   

𝑎. 𝑀𝑜𝑛𝑡𝑟𝑒𝑟 𝑞𝑢𝑒 𝑝𝑜𝑢𝑟 𝑡𝑜𝑢𝑡 𝑥 𝜖[√3 ; +∞[  

0 ≤ 𝑓′(𝑥) ≤
1

2
  

𝑏. 𝐸𝑛𝑑é𝑑𝑢𝑖𝑟𝑒 𝑞𝑢𝑒 ∶  0 ≤ 𝑓(𝑥) − √3 ≤
1

2
(𝑥 − √3)  

 𝑬𝒙𝒆𝒓𝒄𝒊𝒄𝒆𝟓:  

𝑆𝑜𝑖𝑡 ℎ 𝑙𝑎 𝑓𝑜𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑑é𝑓𝑖𝑛𝑖𝑒 𝑠𝑢𝑟 [3; +∞[ 𝑝𝑎𝑟 ∶  𝑄(𝑥) = 2 +
2

√𝑥−1
 

𝑂𝑛 𝑠𝑢𝑝𝑝𝑜𝑠𝑒 𝑙′é𝑞𝑢𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑄(𝑥) = 𝑥  𝑎𝑑𝑚𝑒𝑡 𝑢𝑛𝑒 𝑢𝑛𝑖𝑞𝑢𝑒 𝑠𝑜𝑙𝑢𝑡𝑖𝑜𝑛 𝛽𝜖[3; +∞[. 

 a) Montrer que ∀ 𝑥 ∈ [3; +∞[. |𝑄′(𝑥)| ≤
√2

4
𝑥 
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b) En déduire que |𝑄(𝑥) − 𝛽| ≤
√2

4
|𝑥 − 𝛽| 

 𝑬𝒙𝒆𝒓𝒄𝒊𝒄𝒆𝟔:

𝑆𝑜𝑖𝑡 𝐿 𝑙𝑎 𝑓𝑜𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑑é𝑓𝑖𝑛𝑖𝑒 𝑠𝑢𝑟 [1; +∞[∶  𝐿(𝑥) = −𝑥 + √𝑥2 + 8 

𝑎) 𝑅é𝑠𝑜𝑢𝑑𝑟𝑒 𝑑𝑎𝑛𝑠 [1; +∞[ 𝑙′é𝑞𝑢𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛 𝐿(𝑥) = 2  . .  

b) Montrer que ∀ 𝑥 ≥ 1; |𝐿′(𝑥)| ≤ 1

c) En déduire que |𝐿(𝑥) − 2| ≤ 𝑥 − 1.

 𝑬𝒙𝒆𝒓𝒄𝒊𝒄𝒆𝟕:

𝑆𝑜𝑖𝑡 ℎ 𝑙𝑎 𝑓𝑜𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑑é𝑓𝑖𝑛𝑖𝑒 𝑠𝑢𝑟 [1; +∞[∶  𝐾(𝑥) = √
1+𝑥

2

𝑎) 𝑅é𝑠𝑜𝑢𝑑𝑟𝑒 𝑑𝑎𝑛𝑠 [1; +∞[ 𝑙′é𝑞𝑢𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛 𝐾(𝑥) =  
1

√2
 . . 

b) Montrer que ∀ 𝑥 ≥ 1; |𝐾 ′(𝑥)| ≤ 1

c) En déduire que |𝐾(𝑥) −
√2

2
| ≤

1

2
𝑥. 
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